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— ETAPA PE SECTOR, 23.02.2014 -

CLASA A IX-A

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se puncteaza de 1a 0 1a 7 puncte.
Pe foaia de concurs se trec rezolvarile complete. Timp de lucru: 3 ore.

1. a) O progresie aritmetica de ratie pozitivd contine numerele 14,26,42. Sa se arate ca
numarul 2014 este termen al progresiei.
b) Fie (b,),s; 0 progresie geometricd avand termenii pozitivi. Sa se arate ca

(b1+b2 +b3+---+b2014)(b1+b2014)24028b1b2014-

2. In triunghiul ABC se noteazi cu M, N, respectiv P punctele de tangenta ale cercului
inscris in acesta cu laturile (BC),(CA), respectiv (AB).

a) Sd se arate ¢ 2aAM = (a+b—c)AB+(a+c—b)AC.
b) Si se arate cd AM +BN +CP =0 daci si numai daca triunghiul ABC este echilateral.

3. a) Sa se arate cd, daca « >0, atunci valoarea maxima a functiei f:R —>R datd de

X 1
f(x)= este .
) X° +a 2\/;

b) Sa se arate cd, daca a,b,c sunt numere reale pozitive, atunci

a b C 1/1 1 1
5 +— +— <D =+=4+= .
a‘+bc b“+ac c“+ab 2\la b c

4. Se numeroteaza varfurile unui cub ABCDEFGH cu cate un numar natural de la 1 la 8,
astfel incat oricaror doua varfuri distincte sa li se atribuie numere diferite.

a) Se atribuie fiecarei fete numarul egal cu suma numerelor atribuite varfurilor care o
determind. Sa se arate ca exista patru fete cu suma numerelor atribuite egala cu 72.

b) Se atribuie fiecarei muchii numarul egal cu suma numerelor atribuite varfurilor care o
determind. Existd o numerotare a varfurilor pentru care numerele atribuite muchiilor sunt
distincte doua cate doua ? Justificati raspunsul!

Problema 3 a fost selectata din nr. 11/2013 al Gazetei Matematice- Seria B, publicatie lunara
pentru tineret, fondatd in anul 1895, editata de Societatea de Stiinfe Matematice din Romania



